SUITES NUMERIQUES




¢  Génénalités sun les suites numeniques :

La suite (u,,) est croissante si pour tout n, U, ;1 = Uy
La suite (u,,) est décroissante si pour tout n, U, 41 < Uy
La suite (uy) est p- périodique, p entier positif, si pour tout n, Uy 4+, = Uy,
Méthode pour €tudier le sens de variation d’une suite :
v Comparaison de U, .1 — U, a0
Soit (u,) est une suite:
{Si Ups1 — Up = 0 alors (u,) est croissante

Siups1 —u, < 0alors (u,) est décroissante

. u N
v’ Comparaison de :‘—“ al
n

Soit (u,,) est une suite a termes strictement positifs:
. Un+1
(S [ —
un
S Un+1
un
e [ a suite (u,) est monotone si elle est croissante ou décroissante

> 1 alors (u,) est croissante

< 1 alors (u,) est décroissante




Suites majorées — suites minaiées — suites bornées

e La suite (u,) est majorée s’il existe un réel M tel que pour tout n,u,, < M

e La suite (u,) est minorée s’il existe un réel m tel que pour tout n, u,, = m

e La suite (u,) est bornée si elle est a la fois minorée et majorée

oSipourtoutnm<u, <M
e La suite (u,) est bornée

o Si pour toutn, |u,| <M
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¢  Suites arithmétiques :

La suite (u,) est arithmétique s’il existe un réel r tel que pour tout n, u,,1 = u, +r

e Définition :
Up4+1 = Uy + 7 ; 7 étant la raison de la suite arithmétique
e Calcul de u,, en fonction de n :

U, = Ug + Nr

Up=U +(n—=Dr

U, = U, + (n —p)r en général

e Somme des termes consécutifs :

( n
Uy +uy

oup+up+1+---+un=2uk=(n—p+1)(T

. n(n +1) o
ol+2+---+n:Zk en particulier
\ k=1

) en général

¢ Convergence :

Une suite arithmétique (u,,) converge si et seulement si sa raison r = (




¢ Suites géométiiques :

La suite (u,) est géométrique s’il existe un réel g tel que pour tout n, u,,.1 = qu,

e Définition :
U,+1 = qU, ; q étant la raison de la suite géométrique

e Calcul de u,, en fonction de n :

Up = Uy X q"
U, =y Xgt

U, =u, Xq" P engénéral
e Somme des termes consécutifs : (g # 1)
( L 1— g P+l
oup+up+1+---+un=Zuk:upx1_q en général

L n+1

ol4+qg+q?+-+q"= ) ¢ en particulier
\ k=0 Heg

e Convergence :

k=p
n

Une suite géométrique(u,) converge vers 0 si et seulement si |g| < 1




¢ Cenvergence des suites monotones :

e Toute suite croissante et majorée converge
e Toute suite décroissante et minorée converge

¢ Jhéanemes de comparaisen :

Théoreme 1 :

oV, Sy S W,

o lim v,=7¢ :

» n—-+oo
o lim w,=+%

n—+o
Théoreme 1 (bis) :
ol = ¢l = v,
o lim v,=0

n—+oo

hm u, =%

n—-+oo

Théoreme 2 :

n—+oco Ui

oU, < W,

o lim w,
n—+coo

o lim v, =+

lim u, =—o

= n—-+oo

}:
°oU, =V
% " }=> lim u, = 4o
}ﬁ




