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Examen blanc de baccalauréat 2024 corrigé

Correction du modele 02

INSTRUCTIONS GENERALES

v L’utilisation de la calculatrice non programmable est autorisée ;
v Le candidat peut traiter les exercices de I'épreuve suivant I'ordre qui lui convient ;

v' L'utilisation de couleur rouge de la rédaction des solutions est a éviter

COMPOSANTES DU SUJET

L’épreuve est composée de trois exercices et un probleme indépendant entre eux
et répartis suivant les domaines comme suit :

Nombres complexes et calcul de
Exercice 1 probabilités. 6 points

Exercice 2 Géométrie dans I'espace 3 points

Etude d’'une fonction numérique, calcul

Probleme . L, .
intégral , suite

11 points

v' On désigne par Z le conjugué du nombre complexe z et par |z| son module.

v In désigne la fonction logarithme népérien .
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Exercice 1 (6 points) :

Dans le plan complexe rapporté au repere orthonormé, considérons les points
A(a);B(b);C(c);D(d)telque:a=1+i;b=a;c=-1+ietd=-a
1) a) Déterminer la forme trigonométrique de a et c et vérifier que 0A = 0OC

b) En déduire que les points A; B; C et D appartenantau méme cercle (C) et
déterminer le centre et le rayon du cercle (C)
2) a) Montrer que b — a = i(c — a) et déduire la nature du triangle ABC

b) Déduire que B est I'image du point C par la rotation R de centre A et d’angle g

c) Déterminer I'image du point B par la tarnslation T de vecteur AC
d) Déduire que le quadrilatere ABDC est un carré
3) On considére le point E d’affixe e = 1 + 2i
a) Vérifier que 2_;: = -2
b) En déduire que B est I'image de E par 'homothétie h de centre A4 et de rapport —2
4) Une urne contient 10 boules indiscernables au toucher, six boules portant les
nombres complexes a; b; c;d;1et —1 etquatre boules portant les nombres
complexes i;—i; —/2 et/2
On tire au hasard et simultanément deux boules de cette urne

a) Calculer P(A) ou A“Les boules tirées portant des nombres réels ”

b) Calculer P(B) ou B:" Les boules tirées portant des nombres complexes dont un
n"

argument 0 tel que —g <6< >

c) Calculer P(C) ou C: " Parmi les boules tirées au moins une boule portant un
nombre complexe dont le module est égale a2 ”

d) Calculer Pg(A) ; la probabilité de A sachant que I'événement B est réalisé .
Les événements A et B sont-ils indépendants ? justifier votre réponse ?

Exercice 2 (3 points) :
L’espace est menu d'un repére orthonormé (0,7, fjc) ). Soient les points
A(—1,0;1) etB(1; 2; 0) etle plan (P) d’équation2x+2y—-z+3 =0
1) a) Vérifier que le vecteur AB est normal au plan (P)

b) Déterminer une représentation paramétrique de la droite (AB)

2) Soit (S) la sphere de centre 2(1 ;% ;%) etderayonr = ;
a) Déterminer une équation cartésienne de la sphere (S)

b) Montrer que la sphere (S) est tangente au plan (P) en un pointI (On ne
demande pas de déterminer les coordonnées de 1)

c) Montrer que la droite (AB) est tangente a la sphére (S) au point C (0;1 ;%)
3) Soit (Q) le plan parallele a (P) et tangente a (S) en un point]
(On ne demande pas de déterminer les coordonnées de J )

a) Montrer que les points I ; 2 et] sont alignés

b) En déduire que 21.02] = _Z
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Probleme (11 points) :
I) Soit g la fonction numérique définie sur R par:
gx=1-((x*+1)e"
1) Montrer que g'(x) = (x — 1)?e* pour tout x de R puis en déduire le sens de
0,75 variations de la fonction g sur R
0,75 | 2) Vérifier que: g (0) = 0 puis en déduire le signe de g(x) sur chacun des
intervalles | —o0; 0] et [0; +oo.
I1) Soit f la fonction numérique définie sur R par:
fX)=x—-1+&*+2x+3)e7 %
et (C) sa courbe représentative dans un repére orthonormé (0; 7; j) (unité :1 cm ).
0,5 | 1) a) Montrer que li1+n f (x) = +oo.
xX—+00
b) Montrer que la droite (D) d'équation y = x — 1 est une asymptote oblique a la
e courbe (C) au voisinage de +o
0.5 c) Montrer que la courbe (C) est au-dessus de droite (D) sur R
’ 2 X_ pX
2) a) Vérifier que f(x) == +2x+36x+ ™ —% pour tout x de R puis calculer lim f(x).
0,5 X
0,5 | b) Montrer que lim % = —oo et interpréter le résultat géométriquement.
X——00
3) a) Montrer que f'(x) = g (x) pour tout x de R.
g’g b) En déduire que la fonction f est décroissante sur | — ;0] et croissante sur [0; +oo].
’ c) Dresser le tableau de variations de la fonction f.
4) Soit h la fonction définie R sur h(x) = f(x) — x etla droite (A) d’équationy = x
0,75 | a) Montrer que I’équation h(x) = 0 admet une unique solution a dans I'intervalle
12;3[(Onprend: f (2) ~ 2.4 et f(3) = 2.8)
0,75 | b) Montrer que (C) est au-dessus de (A) sur intervalle] — oo; a] et en dessous de
(A) sur l'intervalle [a ; +oo[
1 | 5) Construire (D); (A) et (C) dans le méme repeére (0;;)).
0.75 6) a) Montrer que la fonction x — (x? + 2x + 2)e™* est une primitive de la
Fonction x —» —x?e™* sur R puis en déduire que fol x’e*dx = 2ee—5
05 b) Al'aide d'une intégration par parties montrer que fol xe *dx = %
c) Calculer en cm? I'aire du domaine plan limité par (C) et (D) et les droites
0,5 | d'équationsx = 0 et x = 1.
III) Soit(u ,) la suite numérique définie par: u, = 2 et u,,.; = f(u,,) pour toutn de N.
0.5 1) Montrer que 2 < u, < a pour toutnde N
’ 2) Montrer que la suite (u,,) est décroissante.
0,5 | (On pourra utiliser le résultat de la question II) 4. b))
0,75 | 3) En déduire que (u,) est convergente et déterminer sa limite
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rrection de I'exercice 1 in b) Déduire que le point B est 'image du

On cosnidere les points A(a) ; B(b) ; C(c)

D(d)telque:a=1+i;b=1-1i;
c=—1+ietd=-1-1i

1) a) Déterminer la forme trigonométrique

de a et c et vérifier que 0A=0C

lal = |c] =12 +12 =2
1 1

a=1+i =\/§<—+i—)
2 2

vz V2
=\/§(cos %+isin %) =\/§eig
c=—-1+i =\/§<—\/%+i\/%>

=2 (cos(rt — g) +isin (w — g)) = \/Eei%n

0OA = |a| =v2 et OB = |b| =+/2 donc
0A =0C

b) Déduire que les points A;B;Cet D
appartenant au méme cercle (C) en
déterminant le centre et le rayon de (C)
Ona |la|=|b|=|c|=|d|=V12+12 =2
Donc OA=0C=0B =0D
Donc A; B; Cet D appartenant au méme
cercle (C) de centre O et le rayonv2
2)a) Montrer que b —a = i(c — a)
et déduire la nature du triangle ABC
b—a=1-i—(1+i)=-2i et i(c—a)

=i(-1+i-(A+1i)=i(-2)
= —2i

Donch —a =i(c—a)
Onab—-a=i(c—a)
Donc |b —a| = |i(c — a)|
Donc |b — a| = |i|li(c — a)|
Donc|b—al =|c—a| carl|i|=1
Donc AB = AC

Etona b—a=i(c—a) donc 22

_:i
c—a

Donc arg (b;;l) = arg(i)[2m]

o
—— m

Donc (Ac, AB) =2 [2n]

donc le triangle ABC est isocele est

rectangle en A

point C par la rotation R de centre A et
d’angle g
Ona: b—a=i(c—a)
Donc b —a = eig(c —a) car eig =1
Donc le point B est I'image du point C par la
rotation R de centre A et d’angle g
c) Déterminer I'image du point D par la
tarnslation T de vecteur AC
Soit B’(b’) I'image de B par T
T(B) = B' © BB’ = AC
b —b=c—a
b '=c—a+b
ob=—-1+i-1-i+1-i
b =-1-i
b =d
DoncT(B) =D
d) Déduire que le quadrilatére ABDC est un
carré

OnaT(B) =D < BD = AC donc ABDC est un
parrallélogramme

Etona (R ﬁ) = 5[211] donc ABDC est un

réctangle
Etona AB = AC donc ABDC est un losange
D’ou ABCD est un carré

3)On considére le point E d’affixe e = 1 + 2i
a) Montrer que g = —2 puis déduire que

les points A ; B et E sont alignés

b—a 1—-i-1-i -2i

e—a 1+2i—-1-i i

b) Déduire que le point B est I'image du point

E par I'homothétie h de centre A et de

rapport -2

Ona bra _ 2

e—a

Donc b—a=-2(e—a)

Donc AB = -2 AE

Donc le point B est I'image du point E par
I'homothétie h de centre A et de rapport -2
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5) Une urne contient 10 boules C' a;b; c;d;;—V2;V2"
indiscernables au toucher, six boules C'i;—i;—-1:1"

portant les nombres complexes a; b; c;
d;1et— 1 et quatre boules portant les
nombres complexes i;—i; —/2etV2

On tire au hasard et simultanément deux

boules de cette urne

a) Calculer P(A4) ou A“Les boules tirées
portant des nombres réels ”

Au 1;_1;_ﬁ;ﬁn
4x3
C; 2
P(A) =5 =10
10
2
_ 4x3 2
T 10x9 15

Donc P(A) = %

b) Calculer P(B) ou B: " Les boules tirées
portant des nombres complexes dont un

T["

argument 0 tel que—gs 0 =3
a=1+i=\/fei%
b=1-i=a=+2e"
c=—1+i=12e'%
d=-1-i=c=+Ze's
VZ =+/2e® et i=e7 et—i=e 2
B a;1;b:V2;i;-i"

2 6X%x5

—6 __2
2~ 10x9
Cio

N

P(B) =

6 X5

“10x9
Donc P(B) =§

1
3

c) Calculer P(C) ou C: " Parmiles boules
tirées au moins une boule portant un
nombre complexe dont le module est

égalea 2"

Prof Fayssal : 0681399067

2

P = = P(A)

10
Donc P(C) =1—-P(A)
_ 13
15
d) Calculer P5z(A) ; la probabilité de A sachant
que I'’évenement B est réalisé .
P(ANB)
P(B)
A N B: Les boules tirées portant des nombres
s
2

Pg (A) =

réels dont un argument 6 tel que — '2—t <0<

AN B:{l; \/E}
Donc
c3 1 1
PAANB) =——=+——%=—
( ) C%O 10x9 4_5
2
Donc
P(ANB)
P (A
5(0) =5,
1
__ 45
s
3
_ 1
15

Les événements A et B sont-ils indépendants ?
justifier votre réponse ?

Rappel:

Indépendance de deux événements

* On dit que les événements A et B sont
indépendants si: P(A n B) = P(A) x P(B).

* Les événements A et B sont indépendants si
et seulement P,(B) = P(B) ; avec P(A) # 0
OnaPg(A) # P(A)

Donc les événements A et B ne sont pas
indépendants

Site: https://elboutkhili.jimdofree.com/
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L’espace est menu d’un repére orthonormé
(0,7, j’,ﬁ ). Soient les points
A(-1,0;1);B(1; 2; 0) etleplan (P)
d’équation 2x +2y—z+3 =0

1) a) Vérifier que le vecteur AB est normal
auplan(P): 2x+2y—z+3=0

OnadB(2,2; —-1)

Donc le vecteur AB est normal au plan (P)
b) Déterminer une représentation
paramétrique de la droite (AB)

Rappel : DROITE DANS L’ESPACE

Soit (D) la droite passant par A(x,; y4; Z4)

et de vecteur directeur T])(a; b; c)

Une représentation paramétrique de(D)

X=Xxpt+at
(D): {y=yA+bt p GEM
z=2z,+ct

On a la droite (AB) passepar B (1; 2; 0) et
de vecteur directeur ﬁ(z ,2; —1)

x=1+4+2t
Donc (AB): {y =2 + 2t ; (LEIR)
z=—1

2) Soit (S) la sphere de centre 2(1 ;% ;g) et
3
derayonr = 5
a) Déterminer une équation cartésienne de
la sphere (S)
(x—x0)?+(—ya)+(@z—2zg)? =17
1 3 3
(x — 1)2 Y 2Nz — 252
O: =12+ -+ @-)"= ()
9

1 3
®):(x—1+ (- +@-)* =7

b) Montrer que la sphere (S) est tangente
au plan (P) en un point I
Onaf(1;5;3) et(P)2x+2y—z+3=0
| 2x, + 2y, — 2z + 3]
V22 422 + (—1)?
| 2+1- % + 3| 3 9 3
=% 36 2 "

Donc la sphere (S) est tangente au plan (P)
en un point I

d(2; (P)) =

c) Montrer que la droite (AB) est tangente a
la sphere (S) au point C (0;1 ;%)

Rappel:

Position relative d’'une sphere et une droite
Soit (S) une sphere de centre Q et d rayon R

et (A) la droite passant par le point A et de

vecteur directeurTf(a; B;v)

Pour déterminer les cordonnées des points
d’intersections de (S) et (A), on résoudre le
systeme suivant :

X=x4+at
; (teIR
(A):{y=yA+ﬁt (¢ € IR)
zZ=2z,+yt
(8): (x —x0)> + (¥ —y0)* + (2 — 20)* = R?
(x; y; z) les coordonnées de C vérifie le

x=1+2t
(AB): {y =2+2t ;(teR)
systéme 7= —t

—1)2 _ 12 _ 32 _9

-1+ (y 2) t+(z 2) T4
Donc(1+2t—1)2+(2+2t_§)2+(_t)z=%
Donc(Zt)2+(;+2t)2+(_t_g)z:3

| O
| O

9
Donc4t2+z+6t+4t2+ t2+ t2+3t+

9
Donc 9t2+9t+1=0

1
Donc t2+t+Z=0

1
Donc (t+ E)Z =0

1
Donc t+5=0

Donc t = ——
2

Donc la droite (AB) est tangente a la spheére
(S) en un point C

X x=1+2t
On remplacet=—5dans y =2+ 2t ;pour
z=—1
trouver C
x=1-1
Donc y=21—1 ; doncC(O;l;%)
7 =-

2
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3) Soit (Q) le plan parallele a (P) et
tangente a (S) en un pointJ

a) Montrer que les points [ ; 2 et ] sont
alignés

On a la spheére (S) est tangente au plan (P)

en un point I

Donc AB et 21 son colinéaires

Et on a le plan (Q) est parallele a (P) et

tangente a (S) en un point]

Donc AB et .(l_j son colinéaires

D’ou les vecteurs 21 et !T] sont colinéaires

Donc les points I ; 2 et ] sont alignés

b) En déduire que 21.2J = —%

1ére méthode :

On ales vecteurs 21 et .(T] sont colinéaires

De sens opposés donc (?l_i; .Q_)]) = 1 [27]
cos (?27; !Z_f) = —

Donc 21.2] = 21 x Q] X cos (?27; Q_j)
3 3 9

— X - = ——

272 4

Car QI = Q] =7 =">

2¢re méthode :

Rappel :

Si les vecteurs AB et AH ont le méme sens
alors:

.V = AB.AC = AB.AH = AB x AH
Si AB et AH ont un sens opposé alors :
.V = AB.AC = AB.AH = —AB x AH

On a les vecteurs 21 et .Q_f sont colinéaires

De sens opposés donc:

QL.0] = -QIx Q) =~ x5 =~

Probléme (11 points) :

I) Soit g 1a fonction numérique définie sur R
par g(x)=1-—(x%+1)e ™~
1) Montrer que g'(x) = (x — 1)%e™*
x de R puis en déduire le sens de
variations de la fonction g sur R
La fonction g est dérivable sur R car c’est
produit de deux fonction dérivable sur R
Soit x € R
g x)=0-[2xxe ™) — (x> +1)e "]
=x?-2x+1e*
=(x—1)%e*
OnavVx€eR: (x—1)2>0 et e *>0
VXER-{1}: g (x) >0
Donc d est strictement croissante sur R
2) Vérifier que: g (0) = O puis en déduire le
signe de g(x) sur chacun des intervalles
]—o0; 0] et [0; +oof.
Onag0)=1-(0+1)e®=0
> Sur l'intervalle [0, + oo
On a g est str croissante sur [0, +o[ donc
x>0 ©glx) =g(0
©gx)=0
> Sur l'intervalle ]|—oo; 0]
On a g est str croissante sur |—o; 0] donc
x<0ogx)<g0)egx) <0

pour tout

Conclusion : (le tableau de signe de g )

X |—o 0 +00
g(x) — 0 +

I1) Soit f la fonction numérique définie sur R

par: f(x) =x—1+ (x> +2x+3)e ™

1) a) Montrer que li{rn f(x)=+oo.
x—+o0o

(x> +2x+3)
llmf(x)—llmx 1+
X—>+00 eX
x* 2x 3
llmx—1+—+—+—
X—+ 00
1 3
llmx—1+—+ +—=+oo
X—+ 00
x2 X
Car lim = = +oo; lime—=+00;limix=0
X—>+o00 X x>+ X xX—+co €
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b) Montrer que la droite (D) d'équation
y = x — 1 est une asymptote oblique a la
courbe (C) au voisinage de +oo

lim f (x) — y—llmf(x)—(x 1)

X—+00
1 2 3
=111J}1x 1+z+x+ +——(x 1)
X— 100
x2 X
2 3
Sam Tt E Tt
xz X
=0
e* . er . 3
Car lim - = +o; lim — = +o0; lim — =10
x>+ X xX—+00 X xX—+oo €

Donc xllmof (x)—y=0et xliglwf (x) = +o0

Donc la droite (D) d'équationy = x — 1 est

une asymptote oblique a la courbe (C) au

voisinage de +oo

c) Montrer que la courbe (C) est au-dessus

de droite (D) sur R

Soit x € R

f-y=x—-1+(x*+2x+3)e *—x+1
=(x*+2x+3)e
=(x*+2x+1+2)e*
=(x+1)2+2)e*

OnavVx€ER:e *>0et((x+1)2+2)>0

DouvxeR:f(x)—y>0

Tu peux étudier le signe de x? + 2x + 3 en

utilisant le discriminant delta

Donc la courbe (C) est au-dessus de droite

(D) sur R

2) a) Vérifier que f(x) =

pour tout x de R puis calculer lim f(x).
X——00

x242x+3 + xe¥—e*

eX

Soit x e R
fX)=(x*+2x+3)e *+x—-1
_(x2+2x+3)+xex e*

e* e* e*
x2+2x+3 + xe*—e€*
= =
x2+2x+3 + xe*—e*
ex
=0";1lim xe*—e*=0

X——00

= 400

lim f(x) = lim

X—>—00 X——00

Car lim e*
X—>—00

Et lim x% + 2x+ 3 = lim x% = +0

X——00 X——00

b) Montrer que lim 1)

xX—>—o0o X

—oo et interpréter

le résultat géométriquement.
x24+2x43 + xe*—e*

X x
lim M = lim €
X——00 X X——00 X
o x2+2x+3 + xe*—e*
lim = —00
X——00 xe*
Car limxe*=0";limxe*—e* =0
X——00 X—>—00
Et lim x2 +2x+ 3 = lim x? = 4
X—>—00 X——00
Ona lim [ _

Jim = —oo et xlil}lwf(x) = 4o

Donc la courbe (C;) admet une branche

parabolique de direction I'axe des

ordonnées au voisinage de +oo

3) a) Montrer que f'(x) = g (x) pour tout x

de R.

La fonction f est dérivable sur R car c’est

une produit et somme des fonctions

dérivable sur R

Soit x € R

ff)=[x—1+(x*+2x+3)e X

=1+R2x+2)xe *—(x*+2x+3)xe ¥
=1—(x?+2x+3-2x—2)e’™
=1-—(x%+1)e™* = g(x)

b) En déduire que la fonction f est croissante

sur [0; +oo[ et décroissante sur | — oo;0]

Ona f'(x) = g (x) pour tout x de R.

Donc le signe de f' estceluide g

D’apres la partie A) on a

(le tableau de signe de g )

X |—oo 0

g(x) - 0 +

D’ou la fonction f est décroissante sur

] — ;0] et croissante sur [0; +oo].

c) Dresser le tableau de variations de la

+00

fonction f.
X —00 0 +00
f'(x) — 0 +
f(x) +00 +o0
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4) Soient h la fonction définie R sur
h(x) = f(x) — x etladroite (A):y =x
a) Montrer que I'équation h(x) = 0 admet
une unique solution a dans lI'intervalle
12; 3]
(Onprend f (2) =~ 2.4etf (3) =~ 2.8)
La fonction h est dérivable sur [2; 3] car
c’est une somme des fonctions dérivable
sur|[2; 3] donc elle est continue sur [2; 3]
Soit x € [2; 3]
hx)=f(x)—1
=g(x) -1
=—(x— 1)2e —*
VX € [2;3]:h(x) <0
Donc h est str décroissante sur [2; 3]
h2)~f(2)—2=~24-2~04
h(3)~f(3)—-3~28-3=0,2
Donc h(2) X h(3) <0
Donc I'équation h(x) = 0 admet une
unique solution a dans l'intervalle |2; 3|
b) Montrer que (C) est au-dessus de (A) sur
intervalle] — oo; a] et en dessous de
(A) sur l'intervalle [a ; +oo]
Onah(a) =0
> Sur l'intervalle [a; +oo]
h est str décroissante sur [a ; +oo[ donc
x=as hX) < gla)
S h(x)<0
Sfx)—x<0
Donc (C) est en dessous de la droite (A) sur
I'intervalle [a; +o[
» Surl'intervalle | — oo; a]
On a h est strictement décroissante sur
I'intervalle | — o0; a] donc
x<a ©hX) =>h(a)
s hx)=>0
S fx)—x=0
Donc (C) est au-dessus de (A) sur
intervalle] — oo; a]

Prof Fayssal : 0681399067

5) Construire (D); (A) et (C) dans le méme
repere (0; ;).

10

)

(D)

2 / 2 4 6

6)a) Monter que la fonction
K:x - (x2 + 2x + 2)e™* est une primitive de
la fonction k:x - —x%e * sur [0, 1]
La fonction K est dérivable sur [0, 1] car c’est
un produit de deux fonctions dérivables sur
[0,1]
Soit x € [0,1]
H'(x) = [(x? +2x + 2)e™]

=2x+2)e*— (x> +2x+2)e*

— _xZe—x

= k(x)
DoncK:x - (x% + 2x + 2)e ™ est une
primitive de k:x » —xZe™*
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2e-5
e
OnaH:x > (x% + 2x + 2)e * estune

primitive de h:x > —x%e™* donc

b) Déduire que : fol x*e*dx =

1
f x’e *dx = —[(x® + 2x + 2)e ™|}
0

=—-5e1+2

_2e—5

e
c) Par intégration par parties, montrer que

1 —x e—2
J, xe™¥dx = —
e
ux) =x { u'(x) =

Posons {v’(x) — X alors (xX) = —e~

Il s’ensuit donc:
1

1
J xe *dx =[—xe X]} + j e *dx
0 0
=—e"' —[e™]g
=—-el-el+1
=-2e1+1
e—2

e
c) Calculer en cm? I'aire du domaine plan

limité par (C) et (D) etles droites
d'équationsx = 0 et x = 1.

On a d’apres la partie II) 1) la courbe (C)

est en dessus de la droite (D);y =x — 1 sur

I'intervalle [0, 1]

DoncVvx € [0,1]: [f(x) —y| =f(x) — y

1
A= ] If(x) —yldx X u.a
0

1
=f f(x) —ydx X u.a
0

1
= f (x? + 2x + 3)e *dx.cm?
0

1 1 1
= Zf xe‘xdx+f xze‘xdx+3[
0 0 0

e *dx

2(e—2 2e—5
:( ( . )+ —3[e"‘](1,)cm2
2e—4 2e-5 3 )
=( + ——+3)cm
e e
(7e—12> )
=(—— |cm
e

I1I) Soit(u ,,) la suite numérique définie par:
uy=2etu,,; = f(u,) pour tout n de N.
1) Montrer que 2 < u,, < a pour toutnde N.
Pourn=0ona uypy=2donc 2 <y, <«
La propriété est donc vraie pour n=0
» Soit n un entier naturel,
Supposons que 2 < u,, < a et montrons
que2 <u,,; < a.
On sait que la fonction f est strictement
croissante sur l'intervalle |2; a|
et2<u,<a

2su, sa= f(2) < f(u,) < f(a)

=2<U 1< a

Carf(2)= 2.4>2
D'apres le principe de récurrence,on a:
(vneN) : 2<uy,<a«a

2) Montrer que la suite (u,) est croissante
(On pourra utiliser le résultat de la question
I1) 4. b))
Soit n un entier naturel,
Ona:(Vxe[2;a]):f(x) —x=>0
D’apres 4)b)
et u, € [2;a] d’apreslIIl) 1)
Donconpose x= u,,
On trouve f(u,) —u,=>0
Donc: u,.1 =2 u,;
D’ou la suite (un) est croissante

3) En déduire que la suite (u,,) est
convergente et calculer sa limite
La suite (un) est croissante et majorée par «
donc elle est convergente.
e Lafonction f est continue sur I'intervalle

[2; a] ; car elle est dérivable sur[2; a]
o fUZaD =1[f(2)f(@)] c(2;a]
Carf(2)=24>2etf(a)=a
e Uy € [2;a]
e La suite (un) est convergente
Alors la limite de la suite (u,) estL la
solution de I'équation f(x) = x dans [2; a]
fX)=x=hx)=0 ©ox=a

Donc la limite de la suite (u,) est a




