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Le Premier Exercice

La Premieéere partie

La Question: 1) 1) a)

722 —jaV3z—a? =

A= (—ia@z — 4(—a?)
= —3a® + 4a?

(Eq) :

La Question: 1) 1) b)

5 ia@i\/?
A=q? = z=—1t —
2
(1+i\/§)
= 5 a
=
(—1+i\/§)
Zy; = — a

La Question: 1) 2)

Soit @ =|ale” ; 1eR

1= (D) 0= (cos ) isn ()
- (cos(ﬂ—g) 4 isin(rr—g))a

2m . [2n :
=(COS(?)+ISIH(?))|II|€M ; AeR

i2m :
=e3 |ale? ; 1eR

= |a|e£(l%) ; AeR

OUARZAZATE, le Mercredi 10 juillet 2019

1 3
Zy = §+z?a

- () rimG) et 2en

i _
e3 |al e ; 1eR

= |a|ef(’1+%) . AeR

La Deuxieme partie

La Question: 1) 1) a)

1+iv3 —1+iv3
Saieht: @) M1( zl{a) ; MZ(T“/_(:

et la rotation définie ainsi :

®(03) : 2
Z

— (P)
— M'(z))
i
soit M=R(Q) & (zy—12zg) =e3(zq—12p)
i
< (zy—0)=e3(ax—0)
& oz = e%l a=|al ei('“'_g)

s AeR

= Iy =17

)

it
soit M'=RM;) & (2w —2z9) = eT(le —zo)
im im ; T
& zy =e3 z; = e3 |al e*(’H?) ; AeR

i D
= zM:=|a|el(A%) ; AeR

= Iy = Zy

e [My = RM)|
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La Question: 1) 1) b)

T — T
[ etbien (on; 0M1) = [2n]
etbien 0l = OM;

RQ)=M, =

etbien QOM; = 60°
etbien 00 = OM;

Le triangle (00OM; est isoceleen O
Avec Q0OM; = 60°

=  M;00 = 0M;Q = 60°

=  0QM,; est équilatéral

A ——T", T
et bien (OM1 ; OMZ) = [2n]
etbien OM; = OM,

RMp) =M, =
(etbien M;0M, = 60°
(etbien OM; = OM,

Le triangle OM;M, est isoceleen O
Avec M;0M, = 60°

=  OM;M, = OM,M, = 60°

=  OM;M, est équilatéral

La Question: Il) 2) a

= Xt
Rappel: |e™ —e?” = 2isin (x y) e‘(xTy)

z1 — 2y = |a| ei(z %) — |a| ei(/l""%g)

Lyim i2m
= |a| e (e?— eT)

2
T_2m i(zz_ﬁ)
3 - 3 &

= |a| e (Zi sin (—?rr) eiTﬂ)

=lal- e+ @20 (3) ®
1

= |a] e | 2isin

= lal- e

=a

La Question : 1I) 2) b)

Rappel : [(4B) 1L (CD) < (Z”_ZC) € iR

ZB — Z4

ZMz—Zﬂ_ZZ—ﬂS Zy a

Zm, —Zp 2 21 4

_al () g et

- || ei(’l%) - || ei(‘u’%)

3
:2£-£
2

= ivV3eiR

D'ou: |(0M2) L (0M1)|

La Question : 1l) 2) c)

Rappel : un losange est un parallelogramme dont
les diagonales sont perpendiculaires.

C-a-d qu’'on pourrait montrer que le quadrilatere
est un losange en montrant qu'il est d'abord un
parallélogramme, Mais avec des diagonales qui
soient perpendiculaires.

La deuxieme méthode que je présume étre
recommandeée est d'adopter un raisonnement
basé sur la définition d'un losange. A savoir, un
losange est un quadrilatére dont tous les cotés
onfla méme longueur.

[OQMI équilatéral { 00 =0M; = QM;
OM;M, équilatéral OM; = OM, = M\M,

= 0 = OM]_ =M1M2 =OM2

= |0QM;M, est un losange|

La Question : 1) 3)

Soient 8eR et (C)=¢C(0,|al) .
Soit M(lale"e) € (P)

[O.QM'{ équilatéral [OQ =O0M, = |af
OM; M, équilatéral OM; = OM; = |a|

= {Q; My; My}e(C)
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= {Q; M;; My;M}e(C); car |zy| = |al

= {Q; M;; My;;M} sont cocycliques
Zy, — Z Zy, —Z,

_ (Mz ﬂ)x(ml M)ER
Zm, — Zq ZM, —ZM

(ZMZ “Zn) . (ZM2
= .
ZM, — 20 ZM,

Le Deuxieme Exercice

La Question: 1)

D'abord, je signale que, dans cette expérience
aléatoire, I'hypothése d’équiprobabilité est bien
évidemment véerifieée car les boules sont
idenfiques et indiscernables au toucher.

Quand on tire n boules, I'une apres I'autre, d'une
urne confenant n boules au total, dlors le nombre
de résultats possibles correspond exactement au

nombre de combinaisons de n éléments.
e -dit : card(Q) = n!

Avec Q estl'ensemble de toutes les éventudalités
possibles.

1 n-2 n-1 n

O ............................ OOO

Vous avez ici emplacements

Ona (n—-2) éventudlités possibles pour qu'on ait
la premiere boule étant la boule numéro 1.

On a une éventualité possible pour qu'on ait la
deuxieme boule étant la boule numéro 2 qui suit
la boule N° 1.

On a une éventuadlité possible pour qu'on ait la
froisieme boule étant la boule numéro 3 qui va
suivre la boule numeéro 2.

Donc le nombre d'éventudlités possibles
correspondant & I'obtention des boules
dans cet ordre consécutifest (n —2) x1x 1

Ainsi :

P\ consécutif
cet ordre

card| consécutif
cet ordre

card(Q) T

La Question: 2)

On s'intéresse maintenant & I'ordre de sortie qui
est , Mais peu importe la maniére,
consécutivement ou pas. Cet ordre précis nous
permet de déterminer le nombre total
d’'éventualités possibles pour ce cas, ce nombre
est C3. Je n'ai pas adopter les arangements A3
parce que j'ai affaire & un seul ordre qui est
[1][2][3]. C'est comme on a tiré trois boules parmi
n autres. Les arrangements A3 prend en
considération fous les ordres possibles,

asavoir : 123, 132, 213, 231, 312, 321.

Ainsi :
(o i i
p cet ordre = = — AN
consécutif ou non eard(ll)  [6ln—3)

La Question: 3

Soit X,, la variable aléatoire qui est €gale au
nombre de tirage nécessaires pour obtenir les

boules[1][2][3].

On remarque que la valeur minimale de X, est
évidemment 3 c'est-a-dire qu’on peut obtenir les
frois boules au cours des trois premiers tirages.

Et la valeur maximale est n. c'est-a-dire qu'on
pourrait avoir les boules au cours des trois
derniers firages de nofre expérience aléatoire.
Donc les valeurs possibles de X,, sont 3, 4, ..., n.
ou encore : X,(Q) ={3,4,..........,n}

La loi de probabilité de la variable aléatoire X,, est
I'application Py~ définie ainsi:

PX Xn (Q) = 10;1]

k +— Py (k) =plX, =k]

n

On considére le schéma suivant qui renseigne sur
la forme générale de chaque résultat de la
variable aléatoire X,, défini dans I’'énoncé.
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(n—k) places

(k —1) places

[y a 3 éventuadlités possibles valables pour
I'emplacement numéro k. car cette place
devrait recevoir ou bien la boule [1], la boule [2],
ou bien la boule [3].

Apres avoir remplir I'emplacement numéro k,
il nous reste deux boules parmi pour
les (k — 1) emplacement sur la figure.

Et la distribution de deux boules sur (k — 1)
emplacements, en prenant en considération
I'ordre, s'effectue selon Af_, différentes
maniéres possibles.

Aprés avoir servir les boules , il nous reste &
distribuer les (n — 3) boules sur (n — 3) places vides.
Et pour se faire, il existe (n — 3)! facons possibles.

Alors, d'apres le principe multiplicatif,

on dénombre facilement les cas possibles
correspondant a la vérification de
I'événement (X, =k):

Soit : card(X, =k) =3-4%_;-(n—3)!
. B . card(X, = k)
Ainsi: Py (k) =P[X, =k]= —card(ﬂ)
3(n—3)! AZ_,

3(m-3)_ (k—1)!
ST X -3)
_ 3~ (- 1)(k—2)—3)!
Tan-1D)n-2) - (n-23)!-(k-23)!
_[Btk=DKk-2)
“nn -1 -2)

Finalement, la loi de probabilité de la variable

aléatoire X, estl'application Py définie ainsi:

Py : {3,4......

np — [01]

k — Py (k)=

n

3tk—1)(k—-2)
nn—1)(mn-2)

A titre de vérification :

;Pxﬂ(k) -n(n-n(n-a;(‘f ~3k+2)

n—-3
3 s : :
n_1)(n_2);[(1+3)3ﬁ3(z+3)+2j

= n(

n—3

. Z('Z +3i+2)
= L L
nn—1)(n-—2)« .

=
_ 3 Mm-3)n—-2)2n-5) 3n—-3)(n-2)
_n(n—l)(n—z)( 6 * 2 +2(“_2))
B 3 Mm=-3Dn—-2)2n—5)+9n—3)(n—2) +12(n—2)
_n(n—l)(n—Z)( 6 )

3(n—2)

(2n2—11n+15+9n—27+ 12)

Tam-Dm-2) 6

_ 3(n—2) 2n? —2n
_n(n—l)(n—Z)( 6 )

_3(n—-2)-2n(n—-1)
 6n(n—-1Dn-2)

B en(n—1)(n—-2) B
Tenn—1Dn-2)

1

Ainsi : Z Py (k) =1

k=3

Le Troisieme Exercice

La Question: 1) a

Rappel : dans un espace vectoriel de dimension
finie, une famille (¥,y) estune base si et si et
seulement si det(¥,y) # 0.

1/2
1/2

172 -1

Ona : E)

Donc (e;,e;) estune base de v,.

La Question: 1) b

Par la suite je vais adopter I'écriture i = (;) au

lieude Uu=x7+yjJ juste poursimplifier les
écritures et étre a I'aise dans la rédaction.

L X x"\ xx +yy
Ainat (y) ’ ('y’) - (xy' + yx’)
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wi+ai = (172)* (12) -

+
LR
5*5=(j{f2)*(j{fz)= —_ié _(—11//22)=
4 2
L
e_{e_fz(i@ (11//22)2 é 41 =(g)=5
4 4

o= (f2)- () -

La Question: 1) c)

Soient (X, Y,X',Y’) un quadriletére dans R* .

Xer+ye)«(X e +Y'e) =

= (e (73)+> )+ (x Gy +r (22)

X+Y X' +Y
[ 2 |, 2
X_Y Xi'_yl'
2 2
X+NX +YN+ X -)X -Y)
_ 4
N+ -+ X -NX +Y)
4
XX &Y
_ 2
XX —-ry'
2
oy (1/2 [ 1/2
=X (1/2)”" (—1/2)

=|XX & +YY &

La Question: 2) a

Soient (;) et (;,) deux éléments de v,.
0)-G) -1
v/ \y xy +yx'
r r
- (xrx + y"y) _ (x!) . (X)
yx+x'y y y

C'est tfrop facile car la commutativité de la loi *
dans v, résulte de celle de laloi + dans R.

La Question: 2) b)

"

Soient (;) , (;,) et (;,,) frois éléments de v,.

Dans un premier temps, On a:

(G-6))- 6= 2)-6)
_ (x" (xx' +yy) +y"(xy + yx’))

v (xx' +yy) +x"(xy + yx")

Forr

(xxx +x yy +xyy +xyy)
yyy -i-xxy +xyx +yxx

Et dans un second temps, On ait :

X x! x-'-' _ X x x +yfy”
(}’) " (()") ¥ (J’”)) - (}’) * (x y + y'x’' )
(x(x'x” +YY N +yxy + y'x”))
xlxy o) kaley Fpy)

(xxx +x yy +xyy +xyy)

fo I

yy y +xxy +xyx +yx'x
Donc # est une loi associative sur v,.

La Question : 2) ¢) Soit (’;) I'élément neutre

wors = () et (3)+(9=(9+()=)
A cause de la commutativité de la loi * , on se
restreint a une seule egalité.
6):(0)=06) = Gin=0)
[Etbien Xu+yv=x
Et bien xv+yu=y
{Etbien x(u—1)+yr=20
Et bien xv+y(u—1)=0
x(u—D+yv=xv+y(u—-1)

xu—1)—yu—-1)+yv—xv=0
x=»u-1)-vx-y)=0
x=-y»)(u-v-1)=0

{oubien xX=y
oubien u=v+1

tg0¢Q

Onremplace u par la quantité (v+ 1) dans
I'une des équations précédentes on obtient :

x(r+1D)+yw=x & xw+x+yv=x
= vix+y)=0

{ou bien v =20
ou bien x = -y
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{ou bien [v =0
ou bien x = -y

s {oub%en lv=0] = [u=1]|
ou bien x =—y

Ainsi, le vecteur (é) est I'élément neutre pour la

loi * sur v,.

La Question: 2) d)

(v, +,*%) est bien-€videmment un anneau
commutatif car les assertions suivantes sont
vérifiées :

(v5,4+) estun groupe abélien.

* est associative sur v,.

* est disfributive par rapport a + sur v,.
* est commutative sur v,.

La premiére assertion est pratiquement vérifiable
car + est une loi de composition inferne dans v,

qui est associative, commutative, admet un

élément neutre (g) et que tout élément (g’) de

v, admet un seul symétrique (:g’) dans v,.

Pour la 2éme et |a 42me assertions, c’est déja fait

dans [2][@] et [2][b].

Pour la 3#me gssertion, on se donne frois éléments

(;)(;)(;) dans vy :
B (@+()-()+E5)

_(a(c+e)+b(d+f))
“\a(d+f)+b(c+e)

(ac+ae+bd+bf)
ad + af + bc + be

Ona :

(ac + bd) w (ae % bf)
ad + bc af + be

(ac+ae+bd+bf)
ad + af + bc + be

Oor :

(o) @+ () ()

cma=d s+ |()((@+()= () @+6)C

)

QOu encore, On dira que = est distributive par
rapport a + ad gauche. Méme travail pour la
distributivité a droite pour conclure finalement
que laloi * est distribufive par rapport a la loi +

La Question : 3) a)

On remarque, au prime abord, que E; estune
partie non vide de v, .

car: si XeEz alors X =21u; AeR .

Donc : Xev, car (vy,+,) estunesp vectoriel.

Soient ¥ et y deux vecteurs de Ey , Alors ils
existent 1 et 0 de R telsque: X =AU et y=06u.
car (A-60)eR

Ona: x—y=u—-0u=QA-0)uekEy

e [Eﬁ’ Cv, et Ez#0

VXyeEy; ; x+sym(y)eEy

Donc, d'apres la caractérisation des sous-groupes,
on conclut que (Eyz, +) est un sous-groupe de (v,, +).

La Question: 3) b

(VaeR)(V x,yeF) :
(ax+y)eF

F est un sev

Rappe): de l'esp(E, +,)

Soient ae R et X et y deux vecteurs de Ej € v,.

af-l-}}):a(;l—]ﬁ)'!'&zﬁ: (Ofﬂ.] +/12)ﬁ € EE

Car (ad; +4;) estun nombre reel.

Ainsi : (Ez, +,) estun sous-espace vectoriel de
(v, +,7). Et ceci d'apres la caractérisation des sous-
espaces vectoriels mentionnée au debut.

La Question : 3) c)

SoiF i= (g) € vz\{ﬁ}.

Soient ¥ =Mu ; y=Au deuxvecteurs de E;.

1= (3)+ ()= (%)

-

X*y € Eg

JAeR ; AJuxAu=Au
Ala /120.) _ Aa

= (Alb) * (Azb = (Ab)

- (&]Azaz + Alflzbz) _ (Aa)
A Ayab + 2, A,ab Ab

Ona

Ey est stable pour *+ =

=

2 2 a
= A (azl-bb )z’l(b)
= YA xU) =21
= ﬁ*ﬁ:iﬁ
14, "
= UsuU=Au ; Azm
= U et uxu sont liés
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Inversement : Si u*u et U sontliés,
Alors : 3aeR ; U*li=al
2 2

s . fac+ b5\ _ =

C—a—d : ( 2ab )*au

Soient ¥ et y deux vecteurs de Ej.

2 4 p2
Ona : X*xy=M,A, (az";bb )

Donc E; eststable pourlaloi *.

La Question: 4) a)

Soit : @ (Rx) = (Eg*)
x -
x — —1
a
Avec U+u=au

d’'apres le calcul fait précédemment
onaeu :|4i* Al =4, (@)

Rappel :

Soient a et b deux nombres réel non nuls.

p(@) (b) =

Donc : ¢ est un homomorphisme de (R*,x) vers
(Eﬂa*)

En plus, ¢ est bijective car elle est injective et
suriective :

Injective car:

Surjective car: (V(AW) € Ez) 3 x =AaeRY) ; @x) = Au

Finalement : ¢ est unisomorphisme
(homomorphisme bijectif) de (R*,x) vers (Eg,*).

La Question: 4) b)

Pour montrer que (Eg, +,*) est un corps

commutatif, on vérifie les assertions suivantes :

e (Ez +) est un groupe abélien.

o (Ez\{0};*) est un groupe.

e = est distributive parrapport & +.
e x est commutative sur E;.

Pour la premiere assertion, c’est déja fait,
exactement dans la question @ i (Ez, +) estun
sous-groupe de (v, +).

Pour la 2eme gssertion, On sait trés bien que (R*,x)
est un groupe, Alors @(R*,X) est un groupe aussi.
Car ¢ estunisomorphisme.

Etonait : @(R'x) = (9(R),) = (Ez\{0}; %).

Pour la distributivité de = parrapport & + c’est
déja fait aussi.
Pour la 4eme gssertion c'est déja fait.

La conclusion : (E;, +,%) est un corps commutatif
et cela d'aprés la caractérisation des corps vue
dans le cours ©

Le Quatrieme Exercice
La Premieére partie

La Question: 1) 1) a)

xljfl}1 gix) = xllllal(l + x?2 + 2x(1 + x) In(1 + x))

x>—1 x>—1

=242 xllrg1 x(1+x)In(1+ x)

x>=1

=2+2£i_1’%(t—1)-tlnr

t=0

=2 +2tl-1»%1+(t_ 1) x tl_|)1(1}1+(tlnt)
— 242x(-1)x0

- [2]

La Question: 1) 1) b)

gx)=1+x%—=2x(1+x)In(1+x)

x +— In(1+ x) estdérivable sur |—1; +oo .
x — 2x(1+ x) est dérivable sur R.
x +— (1+x?) est dérivable sur R.
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Alors g est dérivable sur I = ]—1, +oo].
Soit xel, g'(x) =2x—2(x(1 +x)In(1 + x))’
x(1+ x))

=2x—2((1+x)ln(l +x)+xIn(1+x)+ T

=2x—2((1+2x)In(1 + x) + x)
=-2(1+2x)In(1+x)

La Question: 1) 2) a)

D'apres ce beau tableau, On remargque que
g est une fonction continue et est strictement
décroissante sur [0, +oo[ . Donc g estune
bijection de l'intervalle [0,+oo[ & valeurs
dans ]—oo,1].

(Vyel]—o,1]),3!x €[0,+c0[ )

Ainsi : 1 gix) =y

C-a-d : (pour0el—o0,1]),(3'a@e[0,4[) : g(x) =0

La Question: 1) 2) b)

Ona : g(1)=1+12-2x2In2~-0,77<0.
Ainsi : g(1) <O0.
D'oU : g(1) < g(a).

C-a-d: car g est decroissante et bijective.

La Question: 1) 2) ¢)

xel-l,a] = x<a
= gx)>g(a) ; car g N [0,+0o]

= ; car gla) =0

x€la,+o] = x>«

= gx)<gl@) ; car g N [0,+0o]

~ @0 ; car g@=0

La Deuxieme partie

La Question: 1) 1) a)

In(1 + x)
im ————
x-(-1)* 1+ x2

lim  f(x) =

x=(—1)*

= (,tim , n+20) x ( tim 5=—)

. 1

- (rll»rcp+ % t) % (x—!gnlﬁ 1+ xz)
1

— () x(3) =

Donc I'axe est une asympftote verticale
a la courbe (0).

La Question: 11) 1) b)

‘ - In(1+x)
xhlpmf(x) - xl—lvr-ll—]oo 1+ x2

. In(1 + x) 1+x
= lim x( )
x40\ 14+x 142

Donc I'axe des abscisses est une asymptote
horizontale a la courbe (€) au voisinage de +co

La Question : 11) 2) a)

Comme x > In(1 + x) est dérivable sur ]—1,+oo|
car c'est une composition bien définie de deux
fonctions toutes les deux dérivables : La premiére
est la fonction x +— Inx dérivable sur ]0,+o0[ . La
deuxieme est x — 1+ x dérivable sur R.

Et comme x — 1+ x? est dérivable sur R
et (vxeR) : 1+x?#0 .

In(1+x) ..
= est dérivable sur |—1, 4o

comme étant un quotient de deux fonctions
dérivables dont le dénominateur est non nul.
Soit: xel =]—1,+o00[ :

Alors: x —

In(1 + x))'

1+x2

f'(x)=(

_(1+x3)(In(1+x) = (1+x2) In(1+x)
B (1 + x2)?

2
(11+T3§c) —2xIn(1 + x)

(1 + x2)2

1 +x? = 2x(1+x)In(1 + x)
B (1+x)(1+x2)?

g(x)
(14+x)(1 +x2)?

La Question : 1) 2) b)

_ g(x)
T (14 x)(1 + x2)?2

Ona: (vxel) ; f(x)

Remarguons, au prime abord, que la quantité

(1 4+ x?)? est toujours positive. Donc le signe de f’(x)
sur I dépend des signes des quantités (1 +x) et g(x) .
Le tableau suivant résume le signe de f'(x).
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La Question : 11) 3) c)
X =1 a +00
14+x]| 0 + + x=20 = x220
g(x) + 0 - = x*+121
f'(x) + 0 — o . s g
( = Zris 1 ; passage al'inverse
1
— In(1+ x) , .
f /2a(a+l)\ = ng ; d aprés[3][b]
= |Vx20 ; f(x)5x|
La Question : 1) 2) c) La Question: 1) 3) d)
g@)=0 & 1+a’-2a(1+a)ln(1+a)=0 y
1+ a? (C)
ad ln(l + GS) = m
=1 %
In(1 + a) _ 1

1+a? 2a(1+a)

< |fla) =

2a(1+ a)

oubien x<a

xel = { ,
oubien x=a«

La Troisieme partie

oubien f(x) < f(a) car f 7 ]-1,a]
{oubien fx)<f(a) car f N [a,+oo] | La Question : 1) 1) a)

= f(x)<f(a) ; Vxel 1
[ | ]=Lf(x)dx

<— .
= f(x)_2a(1+o:) o emed
La Question : 11) 3) a) On pose |t = L Alors |x = E . | facile
1+x 14+¢ adémontrer
Soit (T latangente a (C) (?u point d'abscisse 0. T
(T) : y=(x—-0)f (0)+f(0) x=1 & t=0
= S e dx (1-0A+)-Q+0A-8) -2
] dt (1+1t)? T (14 1t)?
La Question : 11) 3) b)
Soient x et t deux nombresréels telsque x >t >0 —
Alors : |dx T dt
t>0 & t+1>1 (1+0)
1 st
© sl t*-l 1 W(1+157) ()
S § . f(x)*f(1+t)—1+(1—t)2_2(1+t2)
= f(—)drsfldr TF¢) (1+0°
o \t+1 0
_ (1+p)?
= [In]1+¢t|]§ < [t]§ —2(l+t2)xm(l+t)

= Inji+x|-0<x-0

= |In(l+x)<«x
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14¢t)2 2
Ainsi : () = 2((1 +tt)2) X In (1 ¥ t)




1
] j=J. f(x)dx
0

" @+2)? i ( 2 )x -2 i
)21+ t2) "\1+¢) " a+o?

-~ [ () () «
R A Uy A Uy

- J:(ln(Z) —In(1 + D) X (1 :tz) dt

_J‘1( In2 )dt f In(1+1¢t) -
1 +¢2 o \ 1+¢2

=In2-[Arctant]} —]

T
=ln2-(z—0)—]
_frln2
T4

A 3 j_rrln2 J
insi : i
Tln2
C—a—-d : J+]=
4
mln?2
Ou encore : 2] = 7
wln2
Finalement = 8

La Question: lll)1) b)

L'aire A du domaine demandé dans cette
question se calcule ainsi :

1
A= j GO —xldx (12l % 71
0

1
= fo (x — F(0) dx

Car : |Vx20; f(x)£x|

A= jo]xdx —J:f(x)dx

3 [xz]l mlin2
0

2 8

mln2
8

Il

_ Iz < 11711
e L X
> j

_ 1 mwIn2
_(2

3 )(4cm2)

(2 n’an) 3
—— cm

La Question : 1Il) 2)

1 1
K =j (Arctanx) - (m) dx

’ ue v (x)

1

1
= . 1 .
= [Arctanx - In(1 + x)]5 — J; T In(1 + x) dx

=Eyr- Ly
—41’1 8n

mln2
8

La Question : 1II) 3)

x=0 & 06=0

8 gk Lo pi & Gt

On pose

d9——(t ) =1+ tan’x =1+ 62
dx— anx) = an~x =

1
Alors dx = (m) de

; ! 1
D' ot : L_fO In(1+6) - (1757 4

_flln(1+e)d9_
)y 1+62

mln2
8
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