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Exercice 1. [1pt] Montrer que pour tout » « R, ona & |+ E(5) = E(z) ob E(z) désigne la

-

partie entiére de .

Exercice 2. [1,5pt] Déterminer la borne superieure et la borne inférieure de I'ensemble :
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Exercice 3. [7,5pts] Soit f [—1,1] — R definie rar

o

1 s . ;
a.rct;m\\ — -1 si0<zr<l

f(z)=1qa si z=10

barctan(y — — 1) +c¢c si-1<z<0
( V2

ou a, b et c sont des constantes.

i | m
a) Montrer que pour tout z > 0, arctan(x) + arctan(—) = =
-~

b) Donner le developpement limite 3 l'ordre 5 de f au voisinage de 0 sur ]0,1] et sur [-1,0[.

c) Pour quelles valeurs de a, b et ¢ la fonction f est dérivable en 0.

d) Dans le cas ou f est dérivable sur ]-1.1[, calculer sa dérivée. En déduire I'expression de f
en fonction de arccos.

e) En utilisant la définition de f donner une expression simple de f(cos#) en fonction de a, b,
c et § pour 8 € [0, 7]

Exercice 4. [2,5pts]

a) En utilisant la formule de Taylor-Lagrange 3 I'ordre 1 montrer que pour tout z > 0 on a :
2

1:—%<1n(1+1:)<z.

b) Etudier la convergence de la suite (u,)ncn- définie par :

- 1k
Uy = g(l - ; + ;2—)
Exercice 5. [2pts]
a) Montrer que |'application f définie sur R par f(z) = z? n'est pas uniformément continue.
b) f est-elle uniformement continue sur [0.1]7

n n—1
Exercice 6. [5.5pts] Soient, pour tout entier n > 2, u,, = kzl% —In(n) et v, = kz 1 —In(n).
= =]

a) Vérifier que pour tout z > —1, Inl+z)<=z
b) Montrer que (un) et (va) convergent vers une méme limite notée .
n
: - (—1)* .
c) Montrer que (@2n)nen- €t (@2n+1)neN. “U an = Y ‘5—, sont adjacentes.
k=1

d) En déduire que (@n)nen- converge. . o
e) Calculer agn + Uan — Un, en déduire lim az,, puis lima,.



