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Contrdle final : Analysel, S1, SMIA
Durée : 1 heure 30

Exercice 1 :
On considere 'ensemble A - '»{ no N*Y

1) Dlensemble A admet il une borme supérienre?

2' Lensemnble A admet b un plus grand élément?

Exercice 2 :

A) Soit F la fonction définie sur | — 0o, -2[U) — 2; +0c| par F(z) = =
Al Construire le tablean de variation de F. Préciser F((0;1)).

A2} Montrer que 'équation () = = admet une unique solution dans [0:1).
On note a cette solution.

A3} Montrer que : Ve [0 1] : "; < F'(x)
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B} On considere Ia suite (uy,), o n definie par { ok N, kgt = Flun).
Bl) Montrer que : Vn e N: 0 < u,, < 1.

B2) En utilisant le théordme des accroissements finis, montrer que :

2
Yn e N;|uptr —a] £ §|uﬂ —al.

B3) En d&duire que (u,,) converge vers a.

Exercice 3 :
On considere la fonction f définie par f(z) = Arcsin(z) + Arcesin(2z).
1) Préciser le domaine de définition de f.
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/

2) Montrer que f est injective, o
3) Détermuner Pintervalle sur lequel la fonction réciproque de f est définie.

2
4) Resoudre V'equation f(x) - —31

Exercice 4 :
1 08 '.2
1) Déterminer lim (~-—— “’:(f_’) .
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2) En dédwire him | - - (T.!“(‘r.-) .
=0\ rYsin(x)
‘ : 1 — cos(z?)
3} On counsidére la fonction f définie pour tout z € R* par f(x) = ——.

x
Est-il possible de prolonger f par continuité en 07
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