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Bxatmen (1h30min)
(Structutes, Polytidines eb Iractiots Rationnelles)

Questioits de tours.
v 1. Rappsler la déitilbion d'un groupe miotiogatie et d’uh grovupe tyelique.
o 2. Rappsler lu défitlon d'un ldéul et doniter b4 carbetérivativi,

3. Justifist pouryuol o1 te peul pas detbiler, en péusksl, ui polyiléine

P uvee 14 fotclion polynointale P assucide & P.

Ixuteics 1 :
Soit p € N un notibre premiet.
Oh tiole  Zy, = {¢|a € Zib & N et p ite divise pus b).
0Nl Motitrer que Ziy est un sous-atihean de Q.

2. Montrer gite; pour toul élément & < Q" vit a goit © € Zy, soit £~1 € Liy.

Y i )
3. Motitrer que Uy = {&|a € Zib & N* et p 11e divise i ¢ nd b} on U,
désigie I'ettsentible des sléwmeuty inversibles de 7,,.

. Montrer que J, := {%|d € Z;b & N¥jp divise o et p ne divige pus b}-
est Ul fdéul de 7, qui est pHinclpal sngended par p.

5. Motttrer qute tout idéal propre de %, (i.e. difféfont de Zyp) est Inclus
datts Jy. (Idication : vous potvez utiliser le fatt qit'un fdéal comtenant

uh gléfuent thvetsible colinelde aver 'aneat)
Bxercive 2
Ot tottsidére les polytidites A = X1 X <1 (ot 4t € N* ) et B=(X-1)%

Olt pose ) et 1Y, respectivéient, le guotient et le teste de la diviston eticli-
dientie de A pur B. I

1. Exptiwer le polynois dérivé ;! e lotction de A, B et Q.
2. Expriter /(1) en fotction dé 1.
3. Déduire qute |t = (14 1)X + (2 — n).
Bxetcice 3 |
Décontposer f* =

y; :
X et éléments shnples siir 18,
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