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Questions de cours.

1. Rappeler la définition d'un corps.

9. Justifier pourquoi l'image directe d’un idéal par un homomorphisme
d’anneaux n'est pas en général un idéal.

3. Soient / un corps et A un anneau. Montrer que tout homomorphisme
non nul d’anneaux f : K — A est injectif.

Exercice 1
On pose A= {$ € Qla € Z et b > 0 est un entier impairf. 4 | L =1 \
1. Montrer que A est un sous-anneau de 1.
2. Montrer que, pour tout élément x € QQ*, on a soit v € A, soit z7! € A,

3. On pose V = {%|a € Z;b € N* avec a el b sont des entiers ilnpa,i'[s}_ r\‘NL A= S
Montrer que V' est I'ensemble des éléments inversibles de A,

4. On pose J = (jla € Z;b € N*; @ pair et b >0 est un entier impa,ig_c{,\l :"L}
Montrer que J est un idéal principal de A.

5. Soit H un idéal propre de A (i.e., différent de A). Montrer H ¢ J.

Exercice 2
1. Pour quelles valeurs de a € R le polynéme (X +1)" — X7 — o admet-il

une racine multiple réelle ?

2. Décomposer la fracion rationnelle FI(X) = )éX"’l en éléments simples

sur R.
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